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Exercice 1(3.5 pts)

Répondre par vrai ou faux sans justification
1. Dans un repère de l'espace, les pointsA(2,2,2);B(0,0,6);C(l,0,5) etD(-l,6,l)sontcoplanaires.

2. A et B étant deux points distincts. L'ensemble des pointsMde l'espace tels que MA aMB=0 est la
droite [AB) .

3. Soiter e [0,;r] . La suite(L/„) définie surN* parL7n =(cosa)" est convergente.

4. Soient a et b deux entiers naturels non nuls tels quea > b .On a pgc(a,b) =pgcd(a,a-b) .

Exercice 2 (3.5 Pts)

Les quatre questions 1.,2., 3. et 4. sont indépendantes
1. Trouver les entiers naturels a et b tels que a +b = 1170 et a ab -65 .
2. a) Vérifier que 130et 231sont premiers entre eux.

b) Trouver les solutions dans NxN de l'équation130x =231y .

3. a) Montrer queV/i e N,32" -lest divisible par 4.

b) En déduire le reste de la division euclidienne de 340 +5 par 4.

4. Montrer que si a et b sont premiers entre eux alors(3o+4b) a(4o+5b) =1.

Exercice 3 (3pts)

On utilise un dé pipé, à 6 faces numérotées de 1à 6. Lorsqu'on le lance :

• les faces portant un chiffre pair ont la même probabilité d'apparition.

• les faces portant un chiffre impair ont la même probabilité d'apparition.

• la probabilité d'apparition d'un chiffre impair est le double de la probabilité d'apparition d'un chiffre
pair.

1. Calculer la probabilité de voir apparaître chaque face.
2. Calculer la probabilité de voir apparaître un chiffre pair, un chiffre impair.
3. On lance ce même dé trois fois de suite. Calculer la probabilité des événements :

E : « Avoir une somme paire de numéros »
F : « Avoir un numéro impair au moins une fois »

Exercice 4 (5pts)

L'espace est rapporté à un repère orthonormé directyO,i,j,kÿ .

Soient les pointsA(3,0,0) ;B(0,4,0) etC(0,0,2).

1. a) Calculer les composantes de chacun des vecteurs AB etAC.
b) Vérifier que les pointsA, BetCdéfinissent un plan P.

c) Calculer les composantes du vecteurABaAC .
d) En déduire l'aire du triangle ABC.

2. Soit À la droite passant par le pointS(l,l,2) et de vecteur directeurs

a) Montrer queÀ est strictement parallèle au plan P.
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b) Calculer le volume du tétraèdre SABC.

c) En déduire que la distance du point S au plan Pest

d) Calculer la distance du point S à la droite (AB).
Vël '

Exercice 5(5pts)

On considère la fonction/définie sur]0/+oo[ par/(x) =-
r
x +—

V
.Dans la feuille à rendre, on a représenté

la courbe C de/ainsi que la droiteA : y = x dans un repère orthonormé.

On considère la suite(l/„) définie surN par: U0-4 etUn+1 =f(Un) .

1. a) Placer les trois premiers termes de la suite [Un) sur l'axe des abscisses.

b) Quelles sont les conjectures que l'on peut émettre quanta la monotonie et à la convergence de(è/n) .
2. Montrer, par le calcul, que pour tout réelx >1,on a f(x)<x.

3. a) Montrer queVn g N,L/n >1.

b) Montrer que la suite (Un)est décroissante.

1
4. a) Montrer que VneN,L/n+1-l<-(L/n-l).

(îY
b)EndéduirequeVneN,0<L/n-l<3. - .

v2y

c) En déduire que la suite (Un) converge vers 1.
n

5. Soit la somme Sn = 'neN* ÿ

k=1

a) Montrer queVn e N*,n< 5n <n+3.
f \n\

1-

b) En déduire lim Sn et lim —
n—>+oo nÿ+oo
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Feuille à rendre

Nomet Prénom
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