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Exercicel(8pts)
f(x) = 222X i x # 0
Soit fla fonction définie sur I = |—co , 1] par: X L
f(O) = _E
1)a) Montrer que f est continue sur| .
b) Montrer que pourtoutx €I , f(x) = 1+% :

2)a) Montrer que f est strictement décroissante sur I .
b) Déterminer f(I) et f([0,1]).
3)a) Montrer que I'équation f(x) = %x — 1 admet dans |0, 1[ une unique solution «.

b) Vérifier que 0.7 est une valeur approchée de aa 101 pres.

g(x) = f(tg(x)) si x # —g

4) Soit g la fonction définie sur [—g E] par: -
8(~3) = 0
a) Montrer que g est continue sur —g ﬂ :
b) Montrer que I'équation g(x) = —g admet une solution f§ € [—g ,E] . Calculer tg(pB) .
Exercice2(7pts)

Le plan complexe est rapporté au repére orthonormé direct (O, U, V).

Z +izz
1+2Z°

Soit f'application du plan qui a tout point M d’affixe z associe le point M’” d’affixe : z’' =

On désigne par A et B les points d’affixes respectivesiet-i.
1) Montrer que f admet deux points invariants que I'on déterminera .
2) Montrer que pour tout nombre complexe z, les points A, M et M’ sont alignés .

3) Soit (T') le cercle de diamétre [OB].
a) Montrer que pour tout M du plan distinct de O et Bon a: arg(z’) = g + (WB: W))) [2m] .

b) En déduire que si M € T' alors M’ appartient a une droite A que I'on précisera .
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c¢) Donner une construction du point M’ image d'un point M de (T).



Exercice3(Spts)

On considére dans C I'équation , (Eg) : z? — 2isin(20)z —1 =0 ol 0 estun réel donné.

1)a) Vérifier que e'?® estune solution de (Eg).
b) En déduire la deuxiéme solution, qu’on donnera sous la forme exponentielle .

2) Résoudre dans C I'équation , (E'g): z* — 2isin(20)z> — 1 =0 ou 0 est un réel donné.
On donnera les solutions sous forme exponentielle .

3) Montrer que les points images des solutions de (E’g) sont les sommets d'un rectangle .
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