
 

 

 

 

EXERCICE N : 1   ( 4.5 points ) 

Soit   f  :  P   P      ;    M( Z )  M’  ) ’ )  avec :       ) ’ = 1- i
2

 Z – 2 + 2 i  .    

1 ) a ) Montrer que  f  est une similitude directe dont on précisera le centre Ω  , le appo t et l’a gle  .  
     b ) On pose M ( x , y )  et  M’  ’ , ’ ) . E p i e     et    e  fo ctio  de  ’  et  ’  . 
 

2 ) On donne la courbe (  ) d’é uatio  :  x y – 2 x – 3 y – 1 = 0    et     f (   ) =  ’   . 
 

     a ) Montrer que  (  ’ ) a pour équation :  x' 
2
 – y' 

2
 –  x' + 3 y'  – 9 = 0  

     b ) Prouver que  (  ’ )  est une hyperbole et donner son centre , ses foyers et ses directrices  . 

     c ) En déduire la nature de (  ) et ses caractéristiques  . 

EXERCICE N : 2   ( 7 points ) 

Dans un plan orienté ,on considère le losange ABDC  de centre O  tel que ,(  AB AC ) 2 (2 π)  

où  ] 0 , π
2

[   et  BC = 2 unités  . (  Pour le traçage de la figure on prend  = π
6

  ) 

On désigne par  K  et  J  les projetés orthogonaux respectifs de  O  et  D  sur ( AC )  et par   E = SK ( O )  . 

 

A ) 1 ) Soit  S  la similitude directe qui transforme  B  en  O  et  C  en E  . 

 

           a ) Montrer que  S  a pour angle   et pour rapport  cos     . 

           b ) Prouver  que  A  est le centre  de  S   . 

     2 ) Soit   la similitude indirecte telle que    ( B ) = O et   ( C ) = E .  

          a ) Prouver que   admet un centre qu'on note Ω     . 

          b ) Montrer que  ( O ) = K   puis déduire que    K = 2cos  B    . 

          c ) Montrer que JK
BD

 = 2cos  puis déduire que     ( D ) = J    .  

         d ) Construire  Ω  et l'axe Δ   de      . 

B )  Dans cette partie on munit le plan du repère orthonormé direct R ( O , OC , ) . 

      1 ) Prouver que : ZK  =  2cos  + i cos  sin     . 

      2 ) Montrer que : ΩZ  = 2 cotan 
2  + i cotan    . 

      3 ) On suppose que B et C sont fixes , prouver alors que lorsque   décrit ] 0 , π
2

[  le point  Ω   

            varie sur une parabole fixe (P  )  dont on précisera le sommet , le foyer  F  et la directrice (D  ) . 
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