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Exercice N°1 :

Question 1) 2) 3) 4)

Réponse Exacte a) b) C) a)

Exercice N°2 :

1) a/ La fonction f est dérivable sur IR (somme de deux fonctions dérivables)
F(x)=a— 4e” (e* +3) —4e*.e” _a 12e*
(e* +3)2 (" +3)2
b/ A est un point de la courbe (£) alors f(In3) =In3 d’ou (aln3+b -2 =1n3)
La courbe () admet une tangente horizontale au point A donc f '(In3) = 0,
d’ou(@a—1)=0etparsuitea=1.
a=1ldonc In3+b-2=In3etparsuiteb=2

¢/ Ona:f(X)=x+2- fe
e +3
X—2+ Cx42-A4 22y 1278 Y, e =f(x)
e*+3 e*+3 e*+3 e*+3
2) a/ limf(xX)=Ilim(x-2)+ 12 ___
X—>—00 X—>—00 (ex + 3)
: : 12 12
lim[f(X)-(x+2)[=lim-4+ =-4+—=0
Jim [£0) - (x-+2)] = lim ~4-+ =7 .
La droite d'équation y = x + 2 est une asymptote a la courbe (£ ) au voisinage de
(-00).
: : 12
b/ limf(x)=lim(x-2)+ = +00
X—>+00 X—>400 (ex + 3)
: : 12
lim|f(xX)—(x-2)[= lim =
Xﬁ+oo[ () ( )] X—)+oo(ex+3)
La droite d'équation y = x + 2 est une asymptote a la courbe (£ ) au voisinage de
(+00).

3) a/ PourtoutxelRona:

126 e +6e +9-12¢* (e* —3) _[ex —3]2

f(x)=1- = = =
(e* +3)2 (e* +3)2 (e*+3)2 |e*+3




X X—>—00

X 2
b/ Onaf'(x):(e _3 >0, limf(x)=— et lim f(x) =+
+ X—>+00

f est continue et strictement croissante sur IR et f(IR) = IR
Alors f réalise une bijection de IR sur IR

c/ fréalise une bijection de IR sur IR et OcIR donc il existe un unique réel o tel que
f(a) = 0.
Ona: f(-1,8) = 0,0089 et f(-1,7) = 0,07
f(-1,8)xf(-1,7) <0, donc -1,8 < a <-1,7 (Théoreme des valeurs intermédiaires)

4) al £y

| 8

b/ Par raison de symétrie par rapport a la droite A : y = x

4e*
3+e*

R SN R BN SN

= :—4In4—%a2—2a+4ln(3+e“)

Commeona: f(a) =0 alors 3+e“ = 2£

0



D'ou 4 :—4In4—1a2—2a+4ln(£):—4In4—£a2—2a+4ln12—4ln(2—oc)
2 2—a 2
1 1
=4(In12—In4—In(2—a))—Eaz—Za:4(ln3—In(2—a))—§oc2—2a

Par suite 4 = 4In(i) —laz — 20
2—-a 2

Exercice N°3 :

2
. 1) Ona: [4e'4 + 2J§e'4j ~16e2 +16+/26"° +8¢ 2 =16i+16+/2 —8i =16+/2 + 8i

2) (E): 22— (46" + 2426 )2+ 442 —2i =0

2
A= £4e'4 + 2\/§e'4] —4.(44J2 — 2 =16+/2 + 8i —16+/2 + 8i =16i = (4e *)?

4=1—jet

1

i% —i%_ ig .
, :4e +2\/§2e 4e :\/Ee

L _ de +2\2e 4 +4et 841226 A (\/5 Liv2
- - 22

) > > )+1-i=(1+2v2)+i(2v2 -1)

Sc:{Zl,Zz}.
1. 1) a) AB:|ZB—zA|:‘2\/§+i2\/§‘=2\/§x\/§:4 donc Be(C)
Zo—27, _2J§+2i_(2J§+2i)x(1+i)_2ﬁi€”R
z,  1-i 2 -
c) Ona(OA) L (AB). ; |

b)

]

. i




2) a) Zo%c C1+242-2i-2-i(2V2-1) 2V2-1-i(2v2 +1)
Z,  1+22+4i(2v2-1)  1+2V2+i(2V2-))
—i[1+2\/§+i(2\/§—1)] _
1+ 22+i@2-)

b) Ona 22—%c — _j<iIR donc (DC) L (OB)
ZB

(DC) porte la hauteur issue de D dans le triangle ODC.
(O,u) porte la hauteur issue de O

Comme (0,u)n\(DC) = {I} alors | est I’orthocentre du triangle ODC
D'ou (BI) porte la hauteur issue du point B
Par suite (BI) L (OD)

Exercice N°4 :

1 1
1) Ona AB| 0 et,ﬁfl
—2 0

11 — o :
‘0 J-|:1¢0 donc les vecteurs AB et AC ne sont pas colineaires et par suite les

points A, B et C déterminent un plan P.

n=0 n=0
2) a) n est un vecteur normal au plan P ssi NAB=0 ssi {a—2c=0
nAC =0 a+b=0
n=0
ssi fa=2cC
b=-a=-2c

2

b) Soitc =1 alors n|—2| estun vecteur normal 4 P donc P : 2x — 2y +z+d=0
1

Ona:A(0,0,1)ePdoncl1+d=0sigd=-1
ParsuiteP:2x-2y+z-1=0

c) Ona:2x(0)-2x(0)+0—-1=-1=0donc OgP.



3) a) Ona:I=O*BdoncI[OJrl,OJFO,O_1 d’oﬁll,o,—l
2 2 2 2

Ona: G le centre de gravité du triangle OAC donc GO + GA +GC =0

Dot G 0+0+1’0+0+1’O+1+1 oar suite G 1’1’2
3 3 3 333
_1
6
—| 1
b) Ona IG 3
’
6
1
X==—a
2
Soit A:{y=2a aclIR
1
Z=——+ "o
2
. -1
A est la droite passant par le point [E,O,—%] et de vecteur directeur u| 2
7

OnaetleAet u=6xIG (uet IG sont colinéaires), Par suite A = (1G)
c) Ona:n.IG=2x(-1)-2x2+7x1=1%0
Alors la droite (IG) coupe le plan P en un point D

DC -a, 20, -~ +70) <P sig 2(%—0()—2(20()—%+7oc—1:05ig o=

Le point D a pour coordonnées (0, 1, 3).

d) Ona: AB =DC alors ABCD est un parallélogramme



